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АППРОКСИМАЦИЯ МНОГОМЕРНЫХ СТОХАСТИЧЕСКИХ 
0-ИНТЕГРАЛОВ В АЛГЕБРЕ ОБОБЩЕННЫХ СЛУЧАЙНЫХ 
ПРОЦЕССОВ В НЕОДНОРОДНОМ СЛУЧАЕ

Современная теория стохастических дифференциальных уравнений 
базируется на понятиях стохастических интегралов. Наиболее общий сре­
ди них - стохастический 0-интеграл, где параметр 0 принадлежит отрезку 
[0; 1] [1]. Для исследования решений таких уравнений разработана специ­
альная теория. В сообщении [2] анонсирована конструкция алгебры обоб­
щенных случайных процессов, которая позволила с единых позиций ис­
следовать решения стохастических уравнений различных классов (см. 
напр.[3]) с помощью решений соответствующих уравнений в дифферен­
циалах в этой алгебре.

Рассмотрим случай, когда параметр 0 е [1 /2 ,1]. При этом исследова­
ние ассоциированных решений уравнений в дифференциалах сводится к 
исследованию предельного поведения конечных сумм с опережением сле-

ж-1
дующего вида: Х /„ (Г ,(/х+І))(Г,(Айі)-Г, ('*))> где 0 = Г„ </, <...</,„ = Г

А-О
t еТ  = [0 ,я]с . , a f n и Ln -  соответственно свертки функции /  и случай­
ного процесса L с 0-образной последовательностью. В статьях [3, 4] пока­
зано, что пределы подобных сумм в случае когда L(t) стандартный про­
цесс броуновского движения [1] полностью описываются стохастическими

i
0-интегралами [5] вида (0)jf(L(s))dL(s), t е Т  в зависимости от связи

и
диаметра разбиения и 8 -образной последовательностью.

Пусть (Q,A,P) -  полное вероятностное пространство, L(t) -  много­
мерный стандартный процесс броуновского движения, а функция /  зави­
сит еще и от времени t e T ,  т.е. /  = /( / ,* ) .

Пусть hn> 0, hn -> 0, /7 —> оо -  произвольная последовательность. 
Для любой фиксированной точки t отрезка Т имеет место представление: 
/ = г, + mthn, hn > 0, п > 1, п е' , г, е [0,hn), mt e ; . Обозначим:

+(k-\)h„))[B;,(T, + kh„)-B:,(T,+(k-])h,i)},
/ Н  A l
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где В'(/)= | в '(/ + Л а» < £ ,  Д'Д/)е '(  ), p ',(f)> 0 , suppp'n(t)(z [О,l/и],
О
1/» _
Jp » * = i , / = й ,  Д д о = (* : (о л 1 2 3 4 5( ' ) , . . . л т
о

1//7 I/ П
f n(t,t\J2)...Jr) = J... | / ( /  + 5,Г, н-5,,/2 + s2, +sr)p ll(s,s],s2,...,sr)dsdslds2...dsr

о о
р п -  неотрицательная бесконечно дифференцируемая функция, носи гель

которой содержится в [0,1/я]/+1 и J... J p n(s,s],s2i...,sr)dsdslds2...dsr = 1.
о о

£ ,(« Л ) = j j  ^-\s-T\h~')p';(s)p"(T)dsdT.
О<s. г<\/п 

s-  rK/j„

Доказана теорема, которая является необходимым и достаточным 
s условием сходимости суммы Snf(t,B(t)).

Теорема 1. Пусть /  е Z 2В('.:2) и последовательность Ип ->0 при 
•«-►оо, причем 1 /n 2=o{hn). Конечная сумма Snf(t,B (t))  сходится в 

L2(Q,A,P) и равномерно по t е Т  при п -> ос, Ип -> 0 тогда и только тогда,
когда числовые последовательности К,(«,/7„), / = 1,г сходятся при п —> ос,
К -+ о .

Теорема 2. Пусть выполнены условия теоремы 1. Тогда, если 
К;(п,Нп)->(2в, 0; е[1/2,1], / = 1,г при «-> оо, /^ -» 0  причем
]/п2 =о(И„), то

sup£(5'„/(r, +(А -!)/?„,б(г, + (* -  i )M -X ( 0 )
N2

->0
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