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КОНЕЧНЫЕ РАЗРЕШИМЫЕ ГРУППЫ С ПОРЯДКАМИ
ФАКТОРОВ НОРМАЛЬНОГО РЯДА, СВОБОДНЫМИ
ОТ ЧЕТВЕРТЫХ СТЕПЕНЕЙ

Рассматриваются только конечные группы. Используемые обозначения
и определения соответствуют [1]. Пусть г, и т - натуральные числа. Гово-
рят, что Т, свободно от m - х степеней, если рт не делит Т. для всех про-
стых р . При т - 2 говорят, что К свободно от квадратов, при т - 3 - от
кубов, а при т = 4 - от четвертых степеней.

Нормальным рядом группы G называется цепочка подгрупп
1= <Я c...cGm =G,

в которой подгруппа G нормальна в группе G для всех / . Фактор-группы
GM /Gt называются факторами нормального ряда (1).

Если порядок группы G свободен от квадратов, то в группе G суще-
ствует циклическая холлова подгруппа N такая, что GIN циклическая
[2, теорема IV.2.11]. В частности, производная длина G не превосходит 2.

В работе [3] были исследованы разрешимые группы, обладающие нор-
мальным рядом, факторы которого имеют порядки, свободные от кубов.
В частности, нильпотентная длина группы G не превышает 4, а производ-
ная длина группы GZO(G) не превышает 5. Доказана следующая теорема.

Теорема. Пусть разрешимая группа G обладает нормальным рядом,
факторы которого имеют порядки, свободные от четвертых степеней.
Тогда нильпотентная длина группы G не превышает 4, а производная
длина фактор-группы G/Q(Cr ) не превышает 6.
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