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О НЕКОТОРЫХ ПОСЛЕДОВАТЕЛЬНОСТЯХ, СВЯЗАННЫХ 
С МЕДИАНОЙ ЗАКОНА РАСПРЕДЕЛЕНИЯ ПУАССОНА 
 
Распределение Пуассона  распределение вероятностей случайной ве-

личины X , принимающей целые неотрицательные значения 

0, 1, 2,k   с вероятностями ( )
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    , где 0   

параметр распределения. 
Функцию распределения ( )F x  можно определить следующим обра-

зом: 
( ) ( ) 0F x P X x   , если 0x  , 
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если 0x  . 
Для любого целого неотрицательного числа m  выполняется [1] 
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   а следовательно, 
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 , где   1, m tm t e dt






      не-

полная верхняя гамма-функция (например, в [2]). 
Рассмотрим следующие числовые последовательности 
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   . Можно доказать, 

что для них выполняется lim limm m
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 . 

Теорема. Для последовательностей  mx  и  my  выполняется равен-

ство пределов lim lim 0,5m m
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x y
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◄ Пусть распределение случайной величины X задается плотностью 
вероятности, имеющей вид 
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, где   1

0

m tm t e dt


      гамма-функция 

Эйлера.  
Заметим, что гамма-распределение имеет математическое ожидание и 

дисперсию, которые равны параметру распределения .m  
Согласно центральной предельной теореме, при больших m  гамма-

распределение может быть приближено нормальным распределением 
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   с математическим ожиданием a  и 

дисперсией 2,  для которых 2a m  . 

Следовательно, 
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 при больших m . 

Тогда, учитывая, что    1 !m m    ( m N ) и используя метод заме-

ны переменной в определенном интеграле, получим: 
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Т.е. при больших m  выполняется   1
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При больших m  выполняется   1
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mx m
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, следователь-

но, выполняются неравенства 1
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На рисунке изображены числовые последовательности mx  и my   1,50m .  
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Пусть целая часть числа параметра распределения   равна   m  .  

Если  , 0,5m m    и, учитывая неравенства  
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получим 
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     , а следовательно,   m   – 

единственная медиана закона Пуассона с параметром  . 
Если дробная часть    параметра   распределения Пуассона удовле-

творяет неравенству   0,5  , то медиана такого распределения равна 

целой части этого параметра. 
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