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УСЛОВИЕ РЕГУЛЯРИЗУЕМОСТИ ЗАДАЧИ
РИМАНА -  ГИЛЬБЕРТА ДЛЯ ОДНОГО КЛАССА
ЭЛЛИПТИЧЕСКИХ ПО ДУГЛИСУ -  НИРЕНБЕРГУ
СИСТЕМ В К" (« > 3)

Пусть Й сК "(и ^З)-огран ичен н ая односвязная область, гомеоморф- 
ная шару, границей которой дО. является гладкая (л -1 ) -мерная поверх
ность Ляпунова. Задача Римана-Гильберта состоит в отыскании пары 
функций к е С '(0 )п С ° ’“(п ) и о 6 С2(о ) п С 0,° (о ) , удовлетворяющей 
в области О эллиптической по Дуглису -  Ниренбергу [1] системе диффе
ренциальных уравнений
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где -  заданные непрерывные по Гёльдеру функции,
а ,̂Ъ1,ср й^{к,] = 1,2,...,и) -  заданные действительные числа.

В плоском (л = 2) случае, когда система (1) представляет собой 
систему Коши-Римана, задача Римана-Гильберта (задача Гильберта 
в терминологии Ф. Д. Г ахова [2]) является одной из основных краевых 
задач теории аналитических функций и достаточно подробно изучена 
(см. [2, с. 217; 3, с. 144] и имеющуюся там библиографию).

В случае если л = 3 и система (1) либо принадлежит классу трехмер
ных аналогов системы Коши-Римана [4], либо является эллиптической 
кососимметрической системой [5] или эллиптической системой ортого
нального типа [6], для задачи Римана-Гильберта получено условие регу- 
ляризуемосги, проведена гомотопическая классификация регуляризуемых 
задач и вычислен их индекс. При п -  4 известны примеры систем [7-9], 
обладающих свойством, что никакие граничные условия не могут образо
вать вместе с системой регуляризуемую краевую задачу.

( 1)

и граничному условию

81(у )“(у )+ 8 2(уУ1(у )=/(у \  уедП (2)
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Напомним, что краевая задача называется регуляризуемой, если для 
нее выполняется условие Я. Б. Лопатинского. Это условие накладывает 
дополнительное ограничение на матрицу граничного оператора и обеспе
чивает нетеровость краевой задачи хак в классических пространствах, так 
и в широком классе гильбертовых пространств [1]. В настоящей работе 
получено условие регуляризуемости краевой задачи (1), (2).

Теорема. Краевая задача (1), (2) регуляризуема тогда и только тогда, 
когда в каждой точке у е д О  и при каждом ненулевом векторе т, каса
тельном к поверхности 60 , выполняется неравенство

~ 8^У )Ъ (\у + х) + а082{у)фО, (3)

П
где Ь(^) = > Л -  корень уравнения деХА(Ли + г) = 0, лежащий

м
в верхней Л-полуплоскости, V -  единичный вектор внутренней нормали 
к дО в точке у , А(^) -  характеристическая матрица системы (1).
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