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ЗАДАЧА РИ М А Н А -ГИ Л ЬБЕ РТ А  Д Л Я  Э ЛЛИ П ТИ ЧЕСК И Х  ОРТОГОНАЛЬНОГО ТИПА  
СИ СТЕМ  ЧЕТЫ РЕХ УРАВН ЕНИ Й ПЕРВОГО ПОРЯДКА В R3

Е. В. Грицук, А. Т. Усс (Брест, Беларусь)

В работе гомотопическими средствами вычисляется индекс краевой задачи общего вида (Римана-Гильбер­
та) для класса эллиптических ортогонального типа систем четырех дифференциальных уравнений первого по­
рядка с постоянными коэффициентами в К3. Для системы Моисила-Теодореску ранее индекс такой задачи най­
ден В.И. Шевченко [1]. Индекс задачи известен и в случаях, когда эллиптическая система принадлежит классу 
псевдосимметрических систем [2] или классу ТКР-систем (трехмерных аналогов системы Коши-Римана) [3].

Рассматриваемый нами класс содержит систему Моисила-Теодореску, имеет непустые пересечения, но не 
совпадает ни с классом псевдосимметрических систем, ни с классом систем ТКР-типа.

Пусть в ограниченной односвязной области И С К.3, границей которой является поверхность Ляпунова, 
задана система четырех уравнений вида ••
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где А] =  1,2,3) — квадратные постоянные матрицы четвертого порядка. Будем говорить, что систе­
ма (1) имеет ортогональный тип, если характеристическая матрица 21( )̂ этой системы удовлетворяет равен­
ству Я(С)21Т(^) =  (Те! 21( )̂ • Е  (символ Т  обозначает транспонирование; Е  — единичная матрица четвертого 
порядка). Постановку задачи Римана-Гильберта см. в [2] или [3].

Теорема. Индекс регуляризуемой задачи Римана-Гильберта для эллиптической системы (1) ортогональ­
ного типа равен минус единице.

Таким образом, во всех изученных случаях индекс задачи Римана-Гильберта один и тот же — минус один. 
Это позволяет предположить, что для любой эллиптической системы четырех дифференциальных уравнений 
первого порядка с постоянными коэффициентами индекс регуляризуемой задачи Римана-Гильберта, постав­
ленной для односвязной области, равен минус единице.
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V . I. С г о т а к  (М т з к ,  Ве1агия)

Васк1ипс1 ГгапзГогтаНопз (ВТз) Гог огсИпагу сИГГегепИа! ециаЫопз (ОБЕз), апс! ш рахЫси1аг Гог ЫегагсЫез 
оГ СЮЕз, аге а Горю оГ §геа! сиггеп! шГегез!. Тобау ВТз ахе ишуегзаИу гесо^шхес! аз ал трог!ап  1; ргорегГу 
оГ тГе^гаЫе попНпеаг СШЕз, ап<1 ГЪеге 13 тисЬ т!егез! ш ГЬен бепуаЫоп. ВТз Гог !Ье Ра1п1еуе ециаПопз Ьа<1 
ргеуюиз1у Ьееп зГиШеб ш Зоу1е! Н!ега!иге; а сотргеЬепз1Уе Из! оГ геГегепсез сап Ье Гоипс! т  [1]. ТЬе а гт  оГ ргезеп! 
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ги^ =  7и?(2и>'\о" 4- го^ ) — 7и/и)^ 4- го ̂ ^ (г о ’ )3 +  21(го")2 +  2 8 —

— 14го"го,,, -I- 28(п/)2го” — 14го4го" — 28го3(го')2 4- ^го7 4- гго — а (1)
О

туЫсЬ 13 1Ье зесопб т етЬ ег  оГ Каир-КирегзЬхшск (К 2) ЫегагсЬу [2].
Т Ь е о г е т  1. Ье! го =  го(г,а) Ье а зоЬШоп оГ ециаСлоп (1) зисЬ !Ъа!

о(г) := — ш(24го'го" 4-го^) — 2ш2(2(го')2 4-Зго^) 4-8го'го® 4-3(го")2 4-6го3го" — ^(го')3 4-8го4го' — ^го6 — г  ф 0
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и(г) := и>(6̂  — 2го(6го'го" — и/4̂ ) — го2(Ю(го')24-Зш^) 4-5го'и/3̂ 4- ^ (го")2 — 6го3го" — тг(го ')34-2го4го' 4-гшв4- ^ Ф 0. 

ТЬеп !Ье *гапзГогтаВопз

В\ . ги(г,а) -4 го(г,а) =  го 4- 2(а 4- 1)/о(г), В2 : го(г, а) -4 гй(г, а) =  го 4- (1 — 2а)/и(х),

с!е1егтте !Ье зо1иЫопз оГ (1) туЯЬ рагате!егз а =  —а — 2, а — —а 4- 1.
\Уе поту т а у  арр1у !Ье ВасЫипй ГгапзТогтаГюпз Т  =  В\В2 : ы (г,а ) гот(г, а4-3), Т -1 =  В2В\ : го (г, а) -4 

-4 шт- 1 (г,а -  3) 1о оМаш 1Ье галопа) зо1и1юпз апс! ГатШез о! 5реаа1 ГгапзсепЙеп! зо1иДопз. 1п раг!юи1аг, туе 
ргезеп!

Т Ь е о г е т  2. ТЬе ециаПоп (1) абтЬз а гаСюпа! зо!и!юп 1Г еЬЬег а — 3к, от а =  Зк +  1, к € X.


