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Доказательство. Непосредственное вычисление вычетов формул (4) 
дает соотношения (5).

Лемма 2. Матрица Я. Б. Лопатинского задачи (1), (2) имеет вид

В(У)
а2—аг — Ь2 

- 2 а3 -Ь 2+Ьг

а\ ~Ь]

а3- а 2 а2 0 N

а, + с2 - с , ~ С2 а2
с2 -2 с , + с3 а, - с 2+ с, а2~аг
г - а 3+Ь2-Ь .з а3-Ъ2 ,

Доказательство. Матрица В(у) не зависит от переменной интегриро­
вания и выносится за знак интеграла в равенстве (3). Непосредственным 
вычислением интегралов из формулы (3) можно убедиться в истинности 
леммы.

Вывод: вид матрицы Я. Б. Лопатинского задачи (1), (2) и установленные 
связи (5) между элементами матрицы позволяют выразить ранговые миноры 
матрицы (3) через три элемента а\, аз и аз.
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ОБ ОДНОМ КЛАССЕ МЕТОДОВ СУММИРОВАНИЯ

Построение линейных методов суммирования на различных классах 
функций является одним из важных направлений в теории аппроксимации. 
Основной задачей в этом направлении является нахождение для данного 
метода суммирования асимптотических представлений точных верхних 
граней оператора, построенного на базе ряда (интеграла) Фурье или 
сопряженных им структур, для функций из заданного компактного класса.
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Рассмотрим класс комплекснозначных функций /  действительного 
переменного

W[L\ (ій)“ ] =  { /  (х) е  Z,(-oo;+oo) | (ш)“ /(м )  = ф(и),<реЦ-<я;+со),а >0}, (1) 

причем

ІЯХ

( ta )V (« ) = j e l f ’ м - ° ’
е 2 I«Г,  н < 0 .

(2)

В этом случае функция (р называется дробной производной порядка а  
в смысле Римана -  Лиувилля функции /  в терминах преобразования 
Фурье. Пусть функция ср удовлетворяет неравенству

vraisup|#>(x)|<l. (3)

Множество всех таких функций (р обозначим через К. Для функций 
/  6 W[L;(iu)tt] на базе интеграла Фурье построим обобщенные средние 
[1, 2]

1 Я +QO
Uх ( /,  x) = —jK(A, u)du J /  (t) cos(x -  t)u dt, (4)

где

К(Л,и) = £ а т(Л)
/  \ m u '

(5)

абсолютно сходящийся функциональный ряд по степеням и/А (]н/Я|<1), 
коэффициенты ат(Л) таковы, что при любом А>0 ряд

= К № 1 + 1 > К ( А ) | (6)

сходится. Обозначим при т > а
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1 Я -И»
Vm> ( f ,x ')  = —j u mdu $ f ( t ) cos(x — t)u d t ,

ТЕ 0 —oo
(7)

а при m<a

rm,x( / . *) =  — J umdu J f ( t ) c o s ( x -  t)u d t .
ТЕ 3 -oo

(8)

Теорема. Пусть p e N ,  eW[L;(iu)a], то справедливо
представление UA( f ,x )  = Гя( / ,х )  + Rlp(x), где

Tx{f ,x)= f ( - l  у  + t ( - i y  ̂ 0 - ? <2v~ \x),

(*) = 2 X  {X)ts™  (X) -  f ™  (*)) +
A m=C

+ Ч Г  S ( 2  P -  m)am (X)(S?P> (x) -  f (2p) (*)) +
A  m=0

+ (-1 Г  2f 1 Я-"а„ (A)(2p -  m)(m -  2 p  -  l ) J ( 5 f '’1 (x) -  / (ад ( x f r ^ ' d u  +
m-0

+ (-1Г  Z Я "Х  (Я)(2р -  т)(-да + 2p +1)}(S„<2'> (x) -  (х))й~*'чАі,
m̂2p 0

v2p, A f ^ ) = ( - \ y s f p\x ) .
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