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Изучение однородных Ф-простршств, которые являются естественным 

обобщением симметрических пространств» связывается с изучением груш  

Ли С» к их произвольных эндоморфизмов в . Большое количество расист по

священо изучению однородных пространств, порожденных группой автомор

физмов группы Ли. г

Рассмотрим группу Ли
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р ‘ с)> ~ Фиксированная матрица.
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Несложно показать* что (6 , Г) Полная минимальная глобальная пара, 

т .9» подгруппа Нг ={Пб8| Ф(Ь>=й,у»аГ5 группы о являете,; дискретной» г-^  

в то время как для дабой подгруппы Г,*-" ИГ1 не дискретная под



16

группа. ' ■ ■
Глобальная пара (С-„Г) доровдват следуадие ^-пространства:

■ « 0. {Х Э|

М1*сх,| Х ^ к Ф ^ в '1) ) ,

« №  ! х=8» 4.в0<8" 1)Ь

Группа С- действует за этих пространствах естественным образом:

*8<а0 ) -в «0*<в"1)» !^ 'оЗо Эб№0,®,»Фг.Ф0 Ь  

0ТО0р8У«ЗШ1® (X ,у }  — » хФ0 (у )«0 (х "1)У_1 = г ,  х»У€Й „ -  есть морфизм 

из » 0, м. з  пространстве матриц Ь, в котором груша С действует по за -
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• -  векторное неоднородное пространство.

Инварианты его относительно действия: группы 0 :

а) гепКШ » Ъ) определитель ча !2*2|, 

Рассмотрим слэдущие орбиты пространства Ь: 

0,= {2сЬ„ г а Ш 2 )=1>.

°1 — !  
1

" V  0 ■

<7 Ч1

•ч

1 )  
5 ггп!с(21 )=1 ]

I
1

% 41 8
)

получэнйая из 2 выбрасыванием всех линейно-завис-чых столбцоз„ свя

занных с остальными фиксированной матрицей С. Ь .одясь в пространст

ве матриц С„ ш гао  изучать орбита пространства Ь с  2 полного ранга,

В этом случае 2 '2  есть невнроаденнзя матрица, а пространство всех 1с- 

кшс орбит есть пространство Штифеля- .



Имеет место

Теорема 1„

Существует морфизм из пространстве Штифеля в пространство Грессма- 

нз 5» задаваемый отображением:

а:х — * ■а(ж>"Н<-аГ1 )®|;*>*{.  * Л .
Любой ортогонально проектирующий оператор Р такой, что Р2«2, где 2 

матрица потного ранге размерности Ь к п ) .  можэт быть представлен в виде 

Р*2(2' 2)2*. М  Т : , .
• ■ • • (г : \ ■ 4

Рассмотрим оператор 3=2Р-Е, Матрице которого,, кок известно, является
<• »*<

ортогонально симметричной. Отображение

2 — * 8=2Р-Е

есть морфизм, если Б преобразуется как аффинрр.

Теорема 2. . , -

Операторы 3 определяют пространство га-плоскосте® в I ,

На основании последней теоремы строится геометрия т-плосхсстей. Так 

оператор Е-Р, проектирующий на К ег(Р), определяет т -т )-п л о ск о сть , ор

тогональную данной га-шюскостк. 5 есть оиьмотризатср относительно ш-

ШЮСКССТИо ■ ■" г ч

Расстояние от точки до плосхссти находится по формуле 

к2»* (Е-Р)2)а*-х* <Е-Р)х.

Стационарный угол на ш-шюсхостях 2, ш е2 определяется системой 

уравнений -
Г Р̂5 ш \̂ а, .

} Р2а * М>«

где Д, .^ «ей/СО), Р1,Рг -ортогональные проекторы соответственно 

на 2  ̂ о .
Аналогично определяются изоклшшые и вполне перпвндикулярше

т-шюскости.


